Varianta 98

Subiectul |
a) AB=3.
b) m=2,n=6.
-3 0
¢) B,C si D suntcoliniare= |0 6 1=0, adevrat.
-2 2
3
d) SEDF :E'
€) cos 45 =1.
4

f) (@1-2i) =-3-4i.

Subiectul 11
1
a) 1+3+9+27+81+243=364.

by g(4)=1.
c) suma coeficigilor este2”.

, 1
d) x, =1si XZ:E'
e x=1six,=4.

2.
a) f(0)=1.
2

) 2
b) f'(x)= Z‘X:l)f,mxm(—uo).
C) ||mM :E_

-1 x-1 4

1

d) !f(x)dx:%an.
e f'(x)= )(()((X++1)22) >0,0x0[0,). Deci fungia f este strict cresitoare pel0,c).
Subiectul I11
a) f(1)=2.

by f(1)+ f(2)+...+ f(10)=20+2@2+...+210=110.



c) Aratam ci fungia f este bijectid.

Injectivitatea:Ix,,x, DR cu f(x )= f(x,)= 2x, =2x, = x, = x, . Deci fungia
f este injectiv.

Surjectivitateal y R, OxOR: f(x)=y.

f(x) Ty 2x=y=0Ox= % OR . Deci fungia f este surjectiv.
Funcia f fiind injectiva si surjectiva este bijectig.

Dar f bijectiva = finversabii = Of *:R - R, f '1(y): X pentru
care f(x)=y.

Deducemz f *(y)= % Deci f *:R -~ R, f*(x)= %x.
1 2
Ao 1 A=3=1 gj
2 01
e) Notim P(n): f (x) 2"x, nON®,
PE): f,(x)=2'x (A).

Presupunen‘?(k) propoziie adevrati si demonstim ci P(k +1) este propozie
adevirati . Deci f, (x) = 2"x

fm(x):{f ofo.. .o f}(x):(fk o f)(x) = f,(f(x))=2°f(x) = 2" 2x = 2“x.

(k+2) ori
Ohinem @ P(k +1) este adeirati. Folosind metoda indtiei matematice
rezulti ca P(n) este o propogie adevrati, OnCN".
f)  Notm P(n): (1 2] =(1 f(n)J,nDND.
01 0 1

EvidentP(1) este adeirati.

Presupuner®(k) propoziie adevirati si demonstim ci P(k +1) este propozie
adevirat.

(1 2 (1 fK) ) .
Deci = este adetrata . Atunci:
01 0 1

12" (1 2) (1 2) (1 2k (1 2\ (1 f(k+1)
= = = adevirat.
01 01 01 0 1)l0 1 0 1
Din metoda induiei matematice rezuitci P(n) este adeirati, OnON".

2n+1 _1
2-1

9 1+ Q)+ f,[0)+.. . +f [1)=1+2+22+2°+ . +2"= —oni_q.




Subiectul 1V

a) f'(x)=3x*-2x-1,x0R.

2

2 2 2 2
C0) = [3ax- 2 Lax— [ L ax=[3x-2inx+ 2| =3-
b) ! v dx—Jl‘de 2!de !dex—(Sx 2Inx+le >-2in2.
C) f'(x)=0:x1=—%;x2=1. Deducem & f'(x)zO,xD(—oo,—%}D[Loo) si ca

f'(x)< 0, xD[—%,l} .Deci f este crestoare pe(—oo,—ﬂ , descresitoare pe
{—%,1}; f cresatoare pe[Loo) .In concluzie funga f nu e monotoipe R .

d) Din punctulc) deducem& x, = —% este punct de maxim local, iay =1 este

punct de minim local.
2 2

X X
e)Ixmf(x)_lxlmx T —x=2

f) Iimf(lJ—Ilm( 1.1 —i—zj:—z.
X o 00 2)( X - 00 2)( 2)( 2X

o) f(x )— (—x):x -X —x—2—(—x3—x2+x—2):2x3—2x.

-Z"f )= ;[( —j (2x+§j2=2(5—%)+2(%—5j:0.




